Algebra liniowa

Domowe V
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(d) F(A), gdzie f(z) = a* — 32 +2,

2 11
A=1(1 2 1
1 1 2

2. Wykazaé, ze jezeli C jest macierza nieosobliwa (tzn.
istnieje C~1), to dla dowolnej macierzy kwadratowej
A tego samego stopnia tr(CAC™!) = tr A.

3. Wyznaczy¢ metoda ,Jlusterko” macierz odwrotna do

danej:
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4. Rozwiaza¢ réwnania macierzowe
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Podany uktad réwnan zapisz w postaci macierzowej i
rozwiaz go.

To+ax3+2x4=1
$1—l‘3—l‘4:—2
1‘1+I27$4:2

1’1+£L’2+£L’3:—1

Zapisz ten uklad i jego rozwiazanie w terminach pew-
nego odwzorowania f: R* — R*. Podaj wzér tego
odwzorowania.

Podane dwa uklady réwnan zapisz jako jedno rowna-
nie macierzowe i rozwiaz je.

$172.’E2+$3:74
2x1—x2+3x3:—7
4xy + 229 + 23 =0

ZL‘1*2JZ2+$3:1
2x1—x2+3x3:10
41 4+ 229 + 23 =18

Macierz A nazywamy

(a) hermitowskq jezeli A' = A
(b) antyhermitowskq jezeli A* = —A

Wykazaé, ze macierz odwrotna do macierzy syme-
trycznej, antysymetrycznej, hermitowskiej lub anty-
hermitowskiej jest odpowiednio macierza symetrycz-
na, antysymetryczna, hermitowska lub antyhermitow-

ska.

(a) Udowodnié, ze iloczyn macierzy symetrycznej i
antysymetrycznej jest macierza antysymetrycz-
na wtedy i tylko wtedy, gdy sg one przemienne.

(b) Udowodnié, ze iloczyn dwéch macierzy antyher-
mitowskich jest macierza hermitowska wtedy i
tylko wtedy, gdy sa one przemienne.

(c) Wykazaé, ze jezeli obie macierze A iB sa syme-
tryczne lub antysymetryczne, to [A, B] = AB —
BA jest macierza antysymetryczng

(a) Wykazaé, ze jeSli macierze A i B sa ortogo-
nalne, to macierze A~! i AB tez sa ortogo-
nalne (macierz A nazywamy ortogonalng, jezeli
At = A7),

(b) Wyznaczy¢ wszystkie macierze ortogonalne i an-
tysymetryczne stopnia 2.



