Algebra liniowa
Domowe VII

1. Zalézmy, ze uktad wektorow aq,as,as,aq,as jest li-
niowo niezalezny. Czy uktad

4.
b1 = 3(11 + 4(12 - 5(13 - 2(14 + 4(15,
by = 8ay + Tas — 2a3 + 5as — 10as, 5
bs = 2a1 — as + 8az — ayq + 2as '
jest liniowo zalezny?
2. Wyznaczy¢ rzad macierzy 6
(17 7 9
7 5 1 -1
@1y 2 1 -3
-1 1 3 5
1 1 1 1
4 3 2 1
1 4 1 1
7.
(b) 5 1 1 1
1 1 3 1
111 2
[1 1.0 0 0
01 100 3
(¢) /OO 1 1 0 '
000 11
1 00 0 1
[i+1 1 —i 2 3 9
(d) i -2 i 2 -1 :
1 3 -2 2—-1 4
t+3 7 =5 6i—2 11 10.
(e) Wyznaczy¢ rzad macierzy w zaleznosci od war-
tosci parametru A:
[7— A —12 6
i. 10 —-19-—2X 10
| 12 —24 13—=X
X 1 2 3 1
. 1 =X 3 2 1 11.
Tl 3 -y 11
'3 2 1 a1
3. Sprawdzié¢ czy podane uklady wektordéw sg liniowo 19,

niezalezne (mozna rzedem). Wyznacz wymiary i bazy
popdprzestrzeni liniowych rozpietych przez te wekto-

ry.

(a) a1 = (4,-2,6), az = (6,—3,9);
(b) a1 = (4,-2,6), az = (6, 3,9);
(¢) a1 =(2,-3,1), a2 = (3,-1,5), ag = (1, -4, 3);
(d) a1 = (1,1,0), az = (1,2,-3), az = (2,4, 1);
(€) ar = (1,2,1,1), az = (2,1, —1,4),
az = (5,5,2,7);

(f) ay = (372a 1) _1)7 ag = (5a _17 172)7
az = (7,8,1,-7), ag = (1,-1,1,2);
(g) ap = (170a07 _1)7 a2 = (2a 17 170)7
as = (17 L1, )7 a4 = (1723334)7 as = (071,2,3);

Rozwiaza¢ zadanie 13 z domowej kartki V przy uzyciu
rzedu.

Dla jakich wartoéci parametru ¢ € R wektor (1,1, ¢)
jest kombinacja liniowa wektoréw

(27 ]-7 3)3 (17 27 4)7 (Sa 07 2)7 (23 727 72)?

Sprawdzi¢ czy podane uklady wektoréw sa liniowo
niezalezne (nad podanym cialem)
(a) a1 =(1,3,2), a2 = (2,4,3), a3 = (3,2,1) nad Zs
(b) a1 =(1,3,2), az = (2,4,3), ag = (3,2,1) nad Zs
(C) ay = (172a3a 1)7 ag = (0,3, 1) 2)7 as = (1a67276)
nad Z7

Niech wektory ei,es,es i © beda zadane za pomo-
ca wspélrzednych w pewnej bazie: e = (1,1,1),
es = (1,1,2), e3 = (1,2,3), z = (6,9, 14). Wykazaé,
ze (e1,e9,€3) jest takze baza przestrzeni i wyznaczy¢
wspoélrzedne wektora x w tej bazie.

Wyznacz wspélrzedne wektora (1,8,10) w bazie

(a) (1,2,3),(2,1,3),(-1,1,0)
(b) (-1,1,0),(1,2,3),(2,1,3)

Podaj przyklad takiej bazy przestrzeni R*, ze wektor
(5,6,7,8) ma w tej bazie wspdlrzedne (1, 2,3, —5).

Wykazaé, ze nastepujace zbiory wektoréw R® sa pod-
przestrzeniami, wyznaczy¢ baze¢ i wymiar:

(a) wektory, ktérych wspdlrzedne o parzystych in-
deksach sa rowne;

(b) wektory postaci («, 8, , 8, ).

(¢) rozwiazania réwnania x1 +x2+x3+2x4+x5 = 0.
Niech vy, v9,v3 € R™. Pokazaé, ze

lin {vy,ve,v3} = lin {v1, v1 + v2,v1 + v2 + v3}

Wyznacz wymiar przestrzeni rozwiazan ukladu réw-
nan

10z + 5y +42+3t =1

(a) ¢ 1lz+y —2z+ 15t =2
152 + 5y + 32+ 11t =2
y+z+3t=0
2e+y—2—3t =2

(b)

rT—2y+z2z+2t=-1
2r+3y+2+3t=1



