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Przestrzenie Sobolewa
Propozycja wyktadu

Przestrzenie Sobolewa odgrywaja podstawowsa role we wspotczesnej analizie ma-
tematycznej. W uproszczeniu, przestrzenie Sobolewa W*(Q2), 1 < p < oo, m € N,
sg to przestrzenie funkcji zadanych na obszarze (2 C R"™, ktoérych pochodne do rzedu
m naleza do LP(2). W literaturze spotyka sie rézne réwnowazne definicje przestrzeni
Sobolewa: przy uzyciu pochodnych dystrybucyjnych, jako uzupeienie funkcji gtad-
kich na © w normach Sobolewa badz w terminach analizy fourierowskiej (to ostatnie,
w przypadku przestrzeni Sobolewa na R™). Badajac przestrzenie Sobolewa, w na-
turalny sposoéb dochodzi sie do przestrzeni Besowa: pojawity sie one przy badaniu
Sladow funkcji z przestrzeni Sobolewa, tj. zawezen funkcji z W)*(€2) do brzegu ob-
szaru (), a takze jako przestrzenie interpolacyjne miedzy przestrzeniami Sobolewa w
metodzie interpolacji rzeczywistej.

Celem wyktadu bedzie przedstawienie podstawowych wlasnosci przestrzeni So-
bolewa:

1. Roézne definicje przestrzeni Sobolewa i ich réwnowaznosc¢.

2. Relacje pomiedzy przestrzeniami Sobolewa z réoznymi parametrami: twierdze-
nie Sobolewa o wlozeniu, twierdzenie Rellicha-Kondrachova o zwartym wto-
zeniu.

3. Twierdzenia o gladkim rozszerzaniu funkcji z W)*(Q) do W)™ (R").

4. Przestrzenie Besova i §lady funkcji z przestrzeni Sobolewa.

W miare pozostatego czasu, mam zamiar poruszy¢ wybrane sposrod ponizszych
zagadnien:

e Interpolacja rzeczywista i zespolona przestrzeni Sobolewa.
e Bazy falkowe w przestrzeniach Sobolewa i Besowa.

e Przestrzenie Sobolewa na przestrzeniach metrycznych — podstawowe pojecia.
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