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Teoria mnogosci (Set theory)

Cele ksztalcenia

poznanie poje¢ i metod teorii mnogosci niezbednych do powaznego zajmowania si¢ niektorymi innymi
dziatami matematyki takimi jak topologia teoriomnogo$ciowa, funkcje rzeczywiste, teoria miary i analiza
funkcjonalna

TreSci programowe

e Aksjomaty teorii mnogosci ZFC z wyjasnieniem ich roli w uchwyceniu podstawowych intuicyjnych
wlasnos$ci zbioréw. Rdézne sformutowania pewnika wyboru z dowodami ich rownowaznosci (Istnienie
funkcji wyboru, tw. Zermello, lemat Kuratowskiego-Zorna).

¢ Definicja podstawowych pojg¢ teorii mnogo$ci w oparciu o aksjomaty.

e Wiasnosci zbioréw dobrze uporzadkowanych. Indukcja pozaskonczona. Definiowanie za pomoca
indukcji pozaskonczone;.

e Liczby porzadkowe von Neumana.
e Liczby kardynalne von Neumana.

o Arytmetyka liczb kardynalnych (iloczyn, potega, suma). Niektore zastosowania twierdzen do innych
dziatow matematyki.

¢ Kofinalnos¢ liczb kardynalnych. Twierdzenie Koniga.
e Liczby naturalne w teorii mnogo$ci ZFC.
e Liczby mocno i stabo nicosiggalne.

e Liczby rzeczywiscie i 0-1 mierzalne. Twierdzenie Banacha-Kuratowskiego, twierdzenie Ulama.
Macierze Ulama.

e Zbiory uniwersalnie miary zero i zbiory mocno miary zero. Zbior Luzina.

e Niektore podstawowe konstrukcje teoriomnogosciowe, m. innymi istnienie duzych rodzin zbioréw
sigma niezaleznych, rodziny zbioréw prawie rozlacznych. Moc sigma ciala generowanego przez
rodzinne zbiorow.

e Rola pewnika wyboru 1 hipotezy continuum w teorii mnogosci.

o Niektore konsekwencje aksjomatu Martina dla teorii miary i topologii.
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