KARDYNALY I ORDYNALY
SEMINARIUM LICENCJACKIE

PROWADZACY: RAFAL FILIPOW

Liczby kardynalne (zwane kardynalami) i liczby porzadkowe (zwane ordynatami) sa podsta-
wowymi pojeciami wspélczesnej teorii mnogosci. Najbardziej znanymi liczbami kardynalnymi sa
Ry (alef zero) i ¢ (continuum). Pierwsza z tych liczb jest mocg zbioru N wszystkich liczb na-
turalnych, a druga jest moca zbioru R wszystkich liczb rzeczywistych. Twoérca teorii mnogosci
G. Cantor udowodnil, ze Ry < ¢ oraz postawil hipoteze (zwana hipoteza continuum), Ze nie ma
zadnej liczby kardynalnej pomiedzy Ng i ¢. Pézniej K. Godel i P. Cohen udowodnili, ze z aksjo-
matéw teorii mnogoéci ani nie wynika hipoteza continuum, ani nie wynika negacja tej hipotezy
tzn. hipoteza continuum jest zdaniem niezaleznym od aksjomatéw teorii mnogoéci.

Celem seminarium jest zapoznanie uczestnikéw z podstawowymi wlasnosciami liczb porzad-
kowych i kardynalnych.

Program

1. Zbiory skonczone, przeliczalne i nieprzeliczalne
2. Liczby kardynalne

3. Liczby porzadkowe

4. Alefy

5. Aksjomat wyboru

Arytmetyka liczb kardynalnych

Filtry i ultrafiltry

Kombinatoryczna teoria mnogosci

e » N o

Duze liczby kardynalne
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