
Analiza matematyczna

57. Zbadaj ci¡gªo±¢ funkcji

1. f(x) =


x2 − 25
x+ 5

, x 6= −5
−10, x = −5

2. f(x) =


x2 − 4
x− 2

, x 6= 2
2, x = 2

3. f(x) =


√
x2 + 1− 1
x2

, x 6= 0
1, x = 0

4. f(x) =

{
x+ 1, x ¬ 1
x2 − 1, x > 1

5. f(x) =

{
5x+ 2, x  −1
x2 + 5x+ 1, x < −1

6. f(x) =

{
2x2 + x− 1, x < 0
3x− 1, x  0

7. f(x) =

{
5x, x < 0
sinx, x  0

8. f(x) =

{
8x2 + 1, x ¬ 1
9x− 2, x > 1

9. f(x) =

{
3 cosx− 1, x < 0
ln(x+ 1), x  0

10. f(x) =


x2 + 2x, x ¬ 1
4− x, x ∈ (1, 2)
x2 + 2x, x  2

11. f(x) =


arc tg 1x , x < 0
0, x = 0
x− π

2 , x > 0

12. f(x) =


sinx
2x , x < 0
|x− 1|, x ∈ [0, 2]
−x2 + 4x− 3, x > 2

58. Dobierz warto±¢ parametru tak, aby funkcja byªa ci¡gªa

1. f(x) =


√
1 + x− 1
x

, x 6= 0
a, x = 0

2. f(x) =


x2 + k, x < 2
m, x = 2
x2+x−6
2−x , x > 2

3. f(x) =


1− cosx
x2

, x 6= 0
b, x = 0

59. Korzystaj¡c z de�nicji pochodnej

1. wyznacz warto±¢ f ′(1) dla f(x) = x3 2. wyprowad¹ wzór na f ′(x0) dla f(x) = 2x2 + 1

60. Zbadaj, czy istnieje pochodna funkcji y = f(x) w punkcie x0, je±li

1. f(x) = |x+ 2|, x0 = −2

2. f(x) = |x− 1|, x0 = 1

3. f(x) = x · |x|, x0 = 0

4. f(x) = (x− 1) · |x− 1|, x0 = 1

5. f(x) = (x+ 1) · |x− 1|, x0 = 1

6. f(x) = |4− x2|, x0 = 2

61. Wyznacz pr¦dko±¢ punktu w momencie t0, je±li ruch tego punktu okre±lony jest równaniem

1. s = 10
√
t3 oraz t0 = 4 2. s = 4

3
√
t2 oraz t0 = 1 3. s =

8
t2

oraz t0 = 2

62. Napisz równanie stycznej do wykresu y = f(x) w punkcie o odci¦tej x0, gdy

1. f(x) = x2, x0 = 2, x0 = 0, x0 = −1

2. f(x) = x2 + 3x− 1, x0 = 1, x0 = −2

3. f(x) = 2x+ lnx, x0 = 1

4. f(x) = 3ex + x− 2, x0 = 0

63. Wyznacz punkt, w którym styczna do wykresu funkcji

1. f(x) = 5x− 3x2 tworzy z osi¡ 0x k¡t 135◦

2. f(x) = x2 + 3x tworzy z osi¡ 0x k¡t 45◦

3. f(x) = lnx jest równolegªa do prostej x− y = 0

4. f(x) = ex jest prostopadªa do prostej x+ 2y = 0

64. Wykorzystuj¡c przybli»enie f(x) ≈ f(x0) + f ′(x0)(x− x0) wyznacz przybli»one warto±ci wyra»enia

1. t = 3
√
63 2. u = e0.2 3. v = arc tg 0.98 4. w = ln 20182017


