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LISTA nr 2: Proste modele dyskretne 2

Oznaczenia 1. Rynek wielookresowy (sko«czony).

• t ∈ {0, 1, . . . , T}

• Ω = {ω1, . . . , ωK}, P - miara probabilistyczna na Ω, P (ω) > 0, ω ∈ Ω

• F = {Ft, t = 0, . . . , T} - �ltracja (Ft - zasób wiedzy o rynku zebrany do chwili t)

• Bt - stochastyczny proces konta bankowego, B0 = 1, Bt(ω) > 0, rt = Bt−Bt−1

Bt−1
- stopa

procentowa na przedziale (t− 1, t)

• S
(n)
t - nieujemny stochastyczny proces cen, n ∈ {1, . . . , N}

• H = (H0, H1, . . . ,HN ) - strategia inwestycyjna, wektor procesów stochastycznych

Zadanie 1. Niech K = 8, T = 3. Dany jest podziaª Ω w chwili t = 1:

P1 = {{ω1, ω2, ω3, ω4}, {ω5, ω6, ω7, ω8}}.

Które podziaªy s¡ mo»liwe w chwili t = 2? Prawidªowe struktury informacji przedstaw w
postaci drzew.

1. P2 = {{ω1, ω2}, {ω3, ω4}, {ω5, ω6}, {ω7, ω8}},

2. P2 = {{ω1, ω2, ω3}, {ω3, ω4}, {ω5, ω6}, {ω7, ω8}}

3. P2 = {{ω1}, {ω2, ω3, ω4}, {ω5, ω6, ω7, ω8}}

4. P2 = {{ω1, ω2}, {ω3, ω4, ω5}, {ω6, ω7, ω8}},

Zadanie 2. Podaj �ltracj¦ F = {Ft, t = 0, 1, 2, 3} dla zadania 1.1.

Zadanie 3. Niech F1 = {∅,Ω, {ω1, ω2, ω3, ω4}, {ω5, ω6, ω7, ω8}}. Czy podane zmienne lo-
sowe s¡ mierzalne wzgl¦dem F1 ?

1. X(ω) =

{
6, ω ∈ {ω1, ω2, ω3, ω4}
8, ω ∈ {ω5, ω6, ω7, ω8}

2. Y (ω) =

{
1, ω ∈ {ω1, ω3, ω5, ω7}
0, ω ∈ {ω2, ω4, ω6, ω8}

Zadanie 4. Niech K = 4, T = 2. Poniewa» N = 1, oznaczmy S
(1)
t = St.

ωk t = 0 t = 1 t = 2
ω1 S0 = 5 S1 = 8 S2 = 9
ω2 S0 = 5 S1 = 8 S2 = 6
ω3 S0 = 5 S1 = 4 S2 = 6
ω4 S0 = 5 S1 = 4 S2 = 3

1. Narysuj drzewo i podaj �ltracj¦ F = {Ft, t = 0, 1, 2}.

2. Niech Bt = (1 + r)t, r ≥ 0. Wyznacz proces warto±ci Vt, t = 0, 1, 2 oraz proces zysku
Gt, t = 1, 2.

3. Czy strategia H jest samo�nansuj¡ca?


