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LISTA nr 3: Warunkowa warto±¢ oczekiwana

Zadanie 1. Sprawd¹, czy F jest σ-ciaªem podzbiorów Ω.

1. Ω = {1, 2, 3}, F = {∅, {1}, {2, 3},Ω}.

2. Ω = {1, 2, 3}, F = {∅, {1}, {2}, {3},Ω}.

3. Ω = N, F = {∅, {1}, {1, 2}, {1, 2, 3}, {1, 2, 3, 4}, . . . ,Ω}.

4. Ω = R, F = {∅, (5,∞), (−∞, 5), {5},Ω}.

5. Ω = R, F = {∅, (5,∞), (−∞, 5],Ω}.

Zadanie 2. Niech Ω = {1, 2, 3, 4, 5, 6}, A = {1, 4}, B = {2}. Wyznacz σ(A,B).

Zadanie 3. Niech Ω = R. Wyznacz σ((−1, 2), (5, 6)).

Zadanie 4. Niech X b¦dzie zmienn¡ losow¡, oznaczaj¡c¡ liczb¦ orªów otrzyman¡ przy
dwukrotnym rzucie monet¡, A - zdarzeniem polegaj¡cym na wypadni¦ciu orªa w pierwszym
rzucie. Wyznacz E[X|F ].

Zadanie 5. Do±wiadczenie polega na jednokrotnym rzucie kostk¡. Zmienna losowa X
przyjmuje warto±¢ 0, gdy wypadªa liczba parzysta i 1, gdy nieparzysta. Zmienna losowa Y
przyjmuje warto±¢ równ¡ liczbie wypadni¦tych oczek. Wyznacz E[X|Y ] oraz E[Y |X].

Zadanie 6. Wektor losowy (X,Y ) ma rozkªad:
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Wyznacz:

1. E[X|σ(Y )]

2. E[Y |σ(X)]

Zadanie 7. Niech Ω = [0, 1], P -miara Lebesgue'a na [0, 1]. Wyznacz E[g|F ], je»eli

1. g(x) =
√
x, F jest σ-ciaªem generowanym przez zbiory [0, 14 ), [ 14 , 1].

2. g(x) = −x, F jest σ-ciaªem generowanym przez zbiory [0, 12 ), [ 13 , 1].


