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Zadanie 1. Wykaz, ze zbior BV][a,b] funkcji o ograniczonym wahaniu na [a, b] jest prze-
strzenia unormowang z norma ||u|| = |u(a)| + TV (u), gdzie

TV (u) = sup Z lu(t;) — u(ti—1)] < o0 (wahanie).

a=to<..<tn=b ;]
Zadanie 2. Wykaz, ze jezeli u : [a,b] — R jest monotoniczna, to u € BV [a, b] oraz
TV (u) = [u(b) — u(a)|.
Zadanie 3. Niech a < ¢ < b. Wykaz, ze jezeli u : [a,b] = R, to u € BV]a,b] wtedy i

tylko wtedy, gdy ui € BV[a,c] i ug € BV|[e,b], gdzie u1 = uj[q,¢, U2 = Uj[cp) Oraz zachodzi
TV (u) =TV (u1) + TV (uz).

Zadanie 4. Oblicz normy w BV0, 1] funkcji:
a) u(t) =at+0b,a,b€R, b)u(t)=t* c)ult)=t>—t, d)u(t)=sinbt.
Zadanie 5. Wykaz, 7e jezeli f € C'[a,b], to TV(f) = [|f/(t)|dt < oc.

Zadanie 6. Oblicz wahanie funkcji f(t) =sint, t € [0, Z7].

Zadanie 7. Oblicz wahanie funkeji f : [0,3] — R danej wzorem:

a) f(t)=1t>—3t, t€[0,1], b)f(t)=1t>—4t—2, tc[1,3].

Zadanie 8. Wykaz, ze jezeli f,h : [a,b] — R calkowalne wzgledem niemalejacej funkeji g
oraz f < h, to
b b
[ gt < [ niordgco

Zadanie 9. Wykaz, ze jezeli g jest funkcja o wahaniu skoniczonym, to
b
[ a0 =)~ gta)
Zadanie 10. Oblicz calki Riemanna-Stieltjesa:

2 5 \/§ t T
a) /1 Vide*, b) /1 —d(ng), o) /O sin td(sin ).



