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Zadanie 39. Rozwa»my operator A : L2([0, 1])→ L2([0, 1])

a) A(x)(t) =

∫ 1

0

t2sx(s)ds, b) A(x)(t) =

∫ 1

0

t3s2x(s)ds.

Rozwi¡» zagadnienie ‖A(x)− y‖ → min, gdzie: 1) y(t) = t2, 2) y(t) = t, 3) y(t) = 1.

Zadanie 40. Znajd¹ rozwi¡zanie ukªadu równa« o najmniejszej normie euklidesowej (bez
rozwi¡zywania ukªadu).

a)

x1 + x2 + 2x3 + 3x4 = 1

x1 + x3 + x4 = 2,

b)

x1 − x2 + x3 − 2x4 = 3

x1 − 2x2 + x3 + x5 = 1.

Zadanie 41. Niech H b¦dzie przestrzeni¡ Hilberta, x, x0 ∈ H, y ∈ R. Rozwi¡» zagadnienie
minimalizacyjne: ‖x‖ → min, 〈x, x0〉 = y.

Zadanie 42. W przestrzeni L2([0, 1]) znajd¹ rozwi¡zanie równania∫ 1

0

sx(s)ds = 2

o najmniejszej normie.

Zadanie 43. W przestrzeni L2([0, 1]) znajd¹ rozwi¡zanie równania∫ 1

0

x(s)ds = 1

o najmniejszej normie.

Zadanie 44. W przestrzeni L2([0, 1]) znajd¹ rozwi¡zanie ukªadu∫ 1

0

s2x(s)ds = 2,

∫ 1

0

2sx(s)ds = 1

o najmniejszej normie.

Zadanie 45. W przestrzeni L2([0, 1]) znajd¹ rozwi¡zanie ukªadu∫ 1

0

x(s)ds = 1,

∫ 1

0

sx(s)ds = 0

o najmniejszej normie.

Zadanie 46. W przestrzeni unitarnej V przy u1, u2 ∈ V liniowo niezale»nych, y1, y2 ∈ R
znajd¹ rozwi¡zanie ukªadu

〈x1, u1〉 = y1, 〈x2, u2〉 = y2

o najmniejszej normie.

Zadanie 47. W przestrzeni L2([0, 1]) znajd¹ rozwi¡zanie ukªadu∫ 1

0

(sx1(s) + x2(s))ds = 1,

∫ 1

0

(2x1(s) + s2x2(s))ds = 0

o najmniejszej normie.


