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Zadanie 54. Niech D = [0,∞), f : D → R. Wyznacz funkcjonaª sprz¦»ony f∗ : D∗ → R
do funkcjonaªu wkl¦sªego

1. f(x) = a
√
x, a > 0.

2. f(x) = axβ , β ∈ (0, 1), a > 0.

Zadanie 55. Niech D = [1,∞), f : D → R, f(x) = lnx. Wyznacz funkcjonaª sprz¦»ony
f∗ : D∗ → R do funkcjonaªu wkl¦sªego f .

Zadanie 56. Za pomoc¡ funkcjonaªów dualnych rozwi¡» problem lokaty kapitaªu, je»eli
zysk powstaªy w wyniku dziaªania i-tej akcji wynosi

gi(xi) = ai
√
xi, ai > 0, i = 1, 2, . . . , n, n ≥ 2,

a posiadany kapitaª x0 > 0.

Zadanie 57. Za pomoc¡ funkcjonaªów dualnych rozwi¡» problem lokaty kapitaªu dla dwóch
akcji, je»eli zysk powstaªy w wyniku dziaªania i-tej akcji wynosi

g1(x1) = 3
√
x1, g2(x2) = 4

√
x2,

a posiadany kapitaª x0 = 200.

Zadanie 58. Za pomoc¡ funkcjonaªów dualnych rozwi¡» problem lokaty kapitaªu dla dwóch
akcji, je»eli zysk powstaªy w wyniku dziaªania i-tej akcji wynosi

g1(x1) = ax1, g2(x2) = b
√
x2, a, b > 0,

a posiadany kapitaª x0 = 100. Przyjmij:

i) a = 1, b = 2 ii) a = 1, b = 4 iii) a = 1, b = 36.


