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Zadanie 21. W przestrzeni W1([0, 1]) ⊂ L2([0, 1]) znajd¹ element najbli»szy do

a) f(t) = t2, b) f(t) = t3.

Ile wynosi ta odlegªo±¢?

Zadanie 22. W przestrzeni W2([0, 1]) ⊂ L2([0, 1]) znajd¹ element najbli»szy do f(t) = t2.
Ile wynosi ta odlegªo±¢?

Zadanie 23. W przestrzeni funkcji staªych znajd¹ element najbli»szy do

a) f(t) = t, b) f(t) = t2, c) f(t) = t3, d) f(t) = et.

Rozwa» przestrzenie

i) C([0, 1], ii) L([0, 1]), iii) L2([0, 1]).

Ile wynosi ta odlegªo±¢?

Zadanie 24. W podprzestrzeni V = span {1, sin t, cos t} ⊂ L2(I) znajd¹ element najbli»szy
do f(t) = t, gdy

a) I = [0, π], b) I = [0, 2π], c) I = [0,
π

2
], d) I = [−π, π].

Zadanie 25. W przestrzeni L2
p([0, 1]) =

{
f :
√
pf ∈ L2([0, 1])

}
z iloczynem skalarnym

〈f, g〉 =
∫ 1

0

p(t)f(t)g(t)dt

znajd¹ element najbli»szy do f(t) = t2, gdy p(t) = t.

Zadanie 26. W przestrzeni W2([−1, 1]) ⊂ L2([0, 1]) znajd¹ element w(t) najbli»szy do

a) f(t) = t2, b) f(t) = t3

o wªasno±ci ∫ 1

−1
w(t)dt = 0.

Zadanie 27. W przestrzeni W2([−1, 1]) ⊂ L2([0, 1]) znajd¹ element w(t) najbli»szy do
f(t) = t o wªasno±ci ∫ 1

−1
w(t)dt = 1.

Zadanie 28. W podprzestrzeni V = span
{

1
3n ,

1
4n

}
⊂ l2, gdzie

l2 =

{
{an} ⊂ R :

∞∑
n=1

a2n <∞

}
z iloczynem skalarnym 〈a, b〉 =

∞∑
n=1

anbn

znajd¹ element najbli»szy do 1
2n .

Uwaga: Wszystkie zadania rozwi¡» dwoma sposobami (ukªad normalny, ortonormalizacja
Grama-Schmidta).


