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Wst¦p do równa« ró»niczkowych stochastycznych

Zadanie 1. Niech Wt i Bt b¦d¡ niezale»nymi ruchami Browna. Poka», »e

Xt =
1√
2
(Wt +Bt) , t ≥ 0

jest równie» ruchem Browna.

Zadanie 2. Niech Wt b¦dzie ruchem Browna. Poka», »e

Xt =Wt+s −Ws, t ≥ 0, s > 0− ustalone

jest równie» ruchem Browna.

Zadanie 3. Dla podanych procesów stochastycznych oblicz funkcj¦ korelacji.

1. Wt, t ≥ 0

2. Xt = µt+ σWt, t ≥ 0

3. Xt =
Wt+h−Wt

h , t ≥ 0, h > 0 - ustalone

4. Xt =Wt − tW1, t ∈ [0, 1]

Zadanie 4. Poka», »e proces 2Wt −Ws zale»y od przeszªo±ci.

Zadanie 5. Dla podanych procesów stochastycznych oblicz wariacj¦ kwadratow¡.

1. Wt, t ≥ 0

2. Xt =W 2
t − t, t ≥ 0

3. Xt = eλWt+
1
2λ

2t, t ≥ 0


