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Zadanie 48. Pokaz, ze dla dowolnego u
b, ) = vt

spelia réwnanie wsteczne dla ruchu Browna. Oblicz pierwsza, druga, trzecig i czwarta
pochodna f wzgledem u. Nastepnie przyjmujac u = 0 pokaz, ze funkcje

T, % — t, % — 3z, zt — 6tz? + 3t2
roéwniez spelniaja rownanie wsteczne. Wywnioskuj stad, ze procesy

W2 —t, W2 —=3tW,, W!—6tW2+ 3t2
sa martyngaltami.

Zadanie 49. Niech X; bedzie procesem dyfuzji o wspoétczynnikach p(z) = cz, o(z) = 1.
Wyznacz generator i pokaz, ze

t
Xf—2c/ X2ds —t
0
jest martyngatem.
Zadanie 50. Niech X; bedzie procesem dyfuzji o wspotczynnikach p(z) = 2z, o?(z) = 4x.
Wyznacz generator L. Rozwiaz rownanie Lf = 0 i podaj martyngatl M. ZnajdZ réwnanie
rézniczkowe dla procesu Y; = /X; i podaj jego generator.

Zadanie 51. Znajdz funkcje f(z) taka, aby proces f(W; +t) byl martyngatem.

Zadanie 52. Za pomoca funkcji generujgcej momenty i wzoru Dynkina wykaz, ze

1 1
1. / sdW 2. / Wds
0 0

mayja rozklad N (0, 3).

Zadanie 53. Korzystajac ze wzoru Feynmana-Kaca, podaj probabilistyczng reprezentacje
rozwiazania f(t,z) rownan
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