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Zadanie 54. Korzystaj¡c z de�nicji

Lf(x) = lim
t→0

E [f(Xt)|X0 = x]− f(x)
t

,

znajd¹ generator dla ruchu Browna, gdy

1. f(x) = x

2. f(x) = ex

Zadanie 55. Dla geometrycznego ruchu Browna

dXt = µXtdt+ σXtdWt, X0 = x > 0

znajd¹ generator, gdy f(x) = xα, x > 0, α - staªa.

Zadanie 56. Niech f(t, x) speªnia

Ltf(t, x) +
∂f

∂t
(t, x) = 0, f(T, x) = g(x).

Wyka», »e przy odpowiednich zaªo»eniach:

f(t, x) = E [g(XT )|Xt = x] .

Zadanie 57. Niech f(t, x) speªnia

Ltf(t, x) +
∂f

∂t
(t, x) = −φ(x), f(T, x) = g(x).

Wyka», »e przy odpowiednich zaªo»eniach:

f(t, x) = E

[(
g(XT ) +

∫ T

t

φ(Xs)ds

) ∣∣∣ Xt = x

]
.

Zadanie 58. Zaªó»my, »e istnieje jednoznacznie wyznaczone sªabe rozwi¡zanie równania

dXt = µ(Xt)dt+ σ(Xt)dWt.

Wyka», »e funkcja prawdopodobie«stwa przej±cia rozwi¡zania zale»y tylko od t− s

P (t, y, s, x) = P (t− s, y, 0, x).


