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Niech m,: 0=ty <t <...<t, =T. Dla proceséw prostych adaptowanych

n
Xt = fo 1{0} (t) + Zgi_l 1(ti—17ti](t)’ fo — stala, gi jest ]:ti—mierzalny, E[gﬂ < o0
i=1

T n
calke Itd definiujemy wzorem / X dWy = Zfi_l [Wti — thl} .
0

i=1

T
Dla proceséw X; cigglych, adaptowanych, spetniajacych / E[X?]dt < co okreslamy
0

T n
/ XodWy =lim > Xy, (W, = Wi, ]
0 ™=

Zad. 11. Oblicz catke It6 procesu X, jej warto$é¢ oczekiwang i wariancje dla

-1, 0<t<1 3, 0<t<?2
2, 2<t<3 4, 5<t<6

T

1 1

Zad. 12. Korzystajac z definicji catki Ito, pokaz / WedWy = §W72~ — iT'
0

Wskazowka 1: Zdefiniuj

= iT
Xo =W, 1oy (8) + > Wi, 1y (), 1= -
=1

n—oo

T
Wykaz lim E l/ Wt—Xt|2dt] =0.
0

Wskazowka 2: a(b—a) =3[0 —a? — (b—a)?], a=W;,_,, b=W,,.

i

Wskazowka 3: Wariacja kwadratowa ruchu Browna [W]; := limz ]Wt - Wi, _, |2 =t.
"i=1

T T
Zad. 13. Korzystajac z definicji catki Ito, pokaz / tdW, = TWp — / W.dt.
0 0
Wskazéwka 1: Zdefiniuj

Xy =toLioy(t) + > tici 1y e(t), ti=—.
i=1

T
Wykaz lim E [/ | X, —t|2dt] = 0.
n—oQ 0
Wskazowka 2: ¢(b—a) = (db—ca) —b(d—c), a=W;,_,, b=W,,, c=ti_1, d=1,.
n 2 n
Zai < nz |a;|?.
i=1

=1

Wskazéwka 3:

T 2 T T
Wskazowka 4: Nierowno§é Schwarza: ( / Xthdt> < / XZ2dt / Y2dt.
0 0 0

Zad. 14. Pokaz, ze catka Itd nie ma wtasnosci monotonicznosci.

1 1
Wskazoéwka: Dla X; =0, Y; =1 pokaz P (/ XedWy < / Y}th) # 1.
0 0
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