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Zadanie 19. Oblicz rozniczke stochastyczng procesow
1Y, = W2 4 (W2, gdzie (W), W) jest dwuwymiarowym ruchem Browna.
2. Y = (W 4w+ w®, (w2 - wOw), gdsie (W, WP W) jest troj-

wymiarowym ruchem Browna.

Zadanie 20. Niech ¢, a,...,a, beda stalymi, W, = (I/Vt(l)7 . Wt(")) € R" - wielowymia-
rowym ruchem Browna. Definiujemy

Xy =exp | ct+ Zath(j)
j=1

Pokaz, 7e
1 n n .
dX, = e+ 53 o} | Xudt+ X, | Y- azdw?)
j=1 j=1
Zadanie 21. Niech X; = (X", X{?) spetnia
axV = pMdt+oVawM
ax? = pPdt+oVaw) + oV aw®.

Korzystajac ze wzoru Ito, oblicz d(Xt(l)Xt(Q)).

Zadanie 22. Wyprowadz wzor na catkowanie przez czesci
t t
X,Y, = Xo¥o + / X,dY, + / Y.dX, + X, Y],
0 0

1. z definicji kwadratowej kowariacji

2. ze wzoru Ito dla funkeji f(x,y) = zy.

Zadanie 23. Niech
Be(t) =EW/}], k=0,1,2....

Korzystajac ze wzoru It6, udowodnij:

1

Bk(t) = gk(lﬂ — ].)\/0 kag(s)d& k 2 2.

Oblicz E[W] i E[W?].
Zadanie 24. Oblicz stochastyczny eksponent ruchu Browna.
Zadanie 25. Rozwiaz réwnania
1. dXy =1+ X})dt, Xo=0
dX; = (aXy +b)dt, Xo=c
dXy = XpdWy, Xo=2
dX, =7X, dWy, Xo=1
dX; = Xpdt + 22X, dWy, Xo=3
dX; = =3Xydt + : X, dW;,  Xo =2

NS ok WD

dX, = X,dY,, Y,=t+2W, X,=1



