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Zadanie 42. Wyra¹ caªk¦ Stratanowicza w terminach caªki Itô

1.
∫ t

0
Wt∂Wt

2.
∫ t

0
Wt∂Xt, Xt = t2 +

∫ t

0
sdWs

Zadanie 43. Oblicz ró»niczk¦ stochastyczn¡ w sensie Stratanowicza procesu

1. W 2
t

2. eWt

Zadanie 44. Wyka» wzór na caªkowanie przez cz¦±ci w rachunku Stratanowicza:

XtYt −X0Y0 =

∫ t

0

Xs∂Ys +

∫ t

0

Ys∂Xs,

∂ (XtYt) = Xt∂Yt + Yt∂Xt.

Zadanie 45. Niech Xt speªnia równanie ró»niczkowe w sensie Itô

dXt = µ(Xt)dt+ σ(Xt)dWt

oraz σ(x) b¦dzie klasy C2. Wyka», »e Xt speªnia równanie ró»niczkowe w sensie Stratano-
wicza

dXt =

(
µ(Xt)−

1

2
σ

′
(Xt)σ(Xt)

)
dt+ σ(Xt)∂Wt.

Wskazówka: Z de�nicji caªki Stratanowicza wynika, »e wystarczy pokaza¢

d [σ(X),W ]t = σ
′
(Xt)σ(Xt)dt.

W tym celu:

• zastosuj wzór Itô do d(σ(Xt))

• poka», »e d[X,W ]t = σ(Xt)dt

Zadanie 46. Przeksztaª¢ równania ró»niczkowe w sensie Itô na równowa»ne równania w
sensie Stratanowicza

1. dXt = (Xt −X2
t )dt+X3

t dWt

2. dXt = Xtdt+ 2e3XtdWt

Zadanie 47. Przeksztaª¢ równania ró»niczkowe w sensie Stratanowicza na równowa»ne
równania w sensie Itô

1. dXt = (Xt −X2
t )dt+X3

t ∂Wt

2. dXt = Xtdt+ 2e3Xt∂Wt


