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Zadanie 1. Oblicz i przedstaw w postaci algebraicznej nastepujace liczby zespolone
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Zadanie 2. Niech G = {z cC:i'zt= I—if_?f} Pokaz, ze G z dzialaniem mnozenia liczb zespolo-

nych jest grupa.

Zadanie 3. Znajdz wszystkie rozwiazania z € C zadanych réwnan

(a) 2247 =6 5i () z+41—2+i=0 (g) 2 +822+42+32=0
(d) ]z|+(1+z)z—4+7z (h)z —32-18=0
(b) L+i 230 (e) 22 +4z+5—0 (1) 2% 4921 — 162> —144 =0
z z (f) 222 =21+ i)z +2+i=0 (j) 2°—3214223-6224+2-3=0

Zadanie 4. Zaznacz zadane liczby na plaszczyznie zespolonej, zapisz je w postaci trygonometrycznej
i wykladniczej.
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Zadanie 5. Naszkicuj na ptaszczyznie zespolonej zbiory liczb z € C, ktére spelniajg podane warunki.
4

0 el 220 @ 2oz (6) Re((2)) < Im ((2)) < 2Re(2))
(b) Im () <0 (e) |z —3+4i| =1 () m (222) g
(c) 2—i=2-1 (f) 2<|iz—5] <3 ( ‘ >

Zadanie 6. Oblicz, korzystajac z postaci trygonometrycznej lub wyktadniczej
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Zadanie 7. Znajdz pierwiastki i zaznacz je na plaszczyznie zespolonej

(a) vV~16 (e) V-8 (i) VI—i
(b) V/32i (f) V—1+/3i (G) V5 —12i
(c) V-1 (g) V1 (k) &/=1+i
(d) Vi (h) v/—64. (1) v/8+8V3i

Zadanie 8. Udowodnij ponizsza réwnosé i podaj jej interpretacje geometryczng
|z + w|® + |z — w|? = 2(|z]* + |w]?).

Zadanie 9. Rozlozyé wielomian z* + 1 na iloczyn dwéch wielomianéw stopnia 2 o wspélezynnikach
rzeczywistych.
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Zadanie 10. Niech «, 8 beda ustalonymi liczbami zespolonymi, || = 1, 8 # 0. Podaé interpretacje
geometryczng nasteujacych funkcji zespolonych:

(a) f(z)z+p (¢) fz)=az+p
2 (d) f(z) ==
(b) f(2) = o (e) f(2) =a’z

Zadanie 11. Udowodnié, ze

(a) liczba zespolona jest liczba rzeczywista wtedy i tylko wtedy, gdy z = Z;
(b) liczba zespolona jest liczba czysto urojona wtedy i tylko wtedy, gdy z = —Z.

Zadanie 12. Niech a + bi bedzie jednym z dwich elementdéw zbioru /z. Znalezé zbiory
V=2,VZ,V—=.

Zadanie 13. Wykazaé, ze jedli réwnanie az? 4 bz +c, a # 0 ma jeden pierwiastek rzeczywisty, to drugi
jego pierwiastek tez jest rzeczywisty.



